Социальное (пенсионное) обеспечение и накопление капитала

в модели с перекрывающимися поколениями

Задача системы пенсионного обеспечения - обеспечить доходом неработающих людей. При этом возникает вопрос – влияет ли пенсионная система и ее конкретный механизм на динамику развития экономики.

Существует два типа пенсионных систем:

· распределительная (pay-as you-go): деньги, которые отчисляются молодым поколением, идут на обеспечение пожилого поколения, живущего в тот же самый период. Очевидно, демография важна для функционирования этой системы.

· накопительная (fully funded): каждый в молодости создает определенный пенсионный фонд для себя, который он же и потребляет в старости. То есть эта система не зависит от демографических изменений.

Будем рассматривать эти системы в рамках модели с перекрывающимися поколениями.

§ 1. Накопительная система
Будем предполагать, что в первый период жизни представитель молодого поколения отчисляет некоторое фиксированное количество 
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 денег в пенсионный фонд, который вкладывает эти деньги в производство, так что во второй период жизни, будучи на пенсии, человек получает из фонда 
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. Тогда модель репрезентативного потребителя запишется следующим образом:
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Задача производства и равновесные условия остаются такими же, как раньше, за исключением баланса рынка капитала: 
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Обозначим через 
[image: image7.wmf]*
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 - оптимальный уровень сбережений в модели с перекрывающимися поколениями без пенсионной системы. Предположим, что 
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 выбраны так, что 
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. Тогда, очевидно, что в равновесии решение новой задачи (1.1)-(1.3) будет удовлетворять условию 
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В этом смысле модель с пенсионным обеспечением полностью эквивалентна исходной. Следовательно, накопительная система не влияет на рынок капитала.

§ 2. Распределительная система.

Как и ранее обозначим через 
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 экзогенный уровень отчислений, производимых представителями молодого поколения в момент времени 
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. Однако, теперь продукт 
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 не участвует в формировании капитала для производства будущего периода 
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 перераспределяется между представителями старшего поколения, которые тут же его и потребляют.

Тогда потребление агента во втором периоде изменяется по сравнению с (1.3):
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Условие равновесия на рынке капитала  
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Изучим, как влияет такая пенсионная система на стационарное состояние модели. Рассмотрим случай 
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Условия рациональности потребителя:

первого порядка:
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Решая это соотношение относительно 
[image: image20.wmf]t

s

, найдем 
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Посмотрим, как функция сбережений зависит от 
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. Для этого продифференцируем (2.3) по 
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Преобразовывая это соотношение, получаем:
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причем
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Перепишем балансовое условие на рынке капитала, имея в виду (2.4):
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Ранее показали, что из условий рациональности производителя следует:

Отметим, что 
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. То есть, соотношение (2.9) представляет собой динамическое уравнение для фондовооруженности: 
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Естественно считать, в виду показанного ранее, что 
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Утверждение
Если 
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Дифференцируем (2.9) по 
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, полагая 
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 фиксированным:


[image: image43.wmf](

)

(

)

Þ

+

¶

¶

¢

¢

=

¶

¶

+

+

+

+

h

t

t

r

t

s

h

k

k

f

s

h

k

n

1

1

1

1


(2.11)


[image: image44.wmf])

(

1

1

1

+

+

¢

¢

-

+

=

¶

¶

t

r

h

t

k

f

s

n

s

h

k


(2.12)

Теперь, полагая фиксированным 
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, дифференцируем (2.9) по 
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Ранее предположили, что функция 
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 обладает всеми необходимыми свойствами, чтобы  
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Тогда, сравнивая (2.12) и (2.14), видим, что из того, что 
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Предположим, что существует единственное устойчивое стационарное состояние и покажем графически, как оно изменяется с ростом 
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где 
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То есть, с ростом 
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 падает фондовооруженность в стационарном состоянии. 

Как это повлияет на эффективность равновесных траекторий ?

Положим 
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Если до введения пенсионной системы траектория была эффективна, т.е. 
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, то в результате введения пенсионной системы выиграет только то поколение, которое было старым в момент введения пенсионной системы. Его выигрыш будет обеспечен проигрышем всех последующих поколений: совокупное потребление в стационарном режиме уменьшится.

Если до введения пенсионной системы траектория была не эффективна, т.е.  
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, то ее введение может улучшить ситуацию: изначально слишком большое 
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 уменьшится с ростом 
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. При этом будет происходить Парето-улучшение.

Для того, чтобы показать это, запишем условия стационарного режима. Положим
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Тогда условия равновесия примут вид:
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Из соотношений (2.17)-(2.19) можно найти 
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Можно показать, что если 
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 приводит к снижению 
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 и к увеличению 
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. То есть, потребление агентов во втором периоде жизни увеличивается. Что происходит с потреблением в первом периоде, не ясно. Однако, можно показать, что целевая функция агента однозначно увеличивается с ростом 
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 «улучшает эффективность» равновесной траектории.

§ 3. Наследование в модели с перекрывающимися поколениями
Репрезентативный потребитель думает не только о себе, но и о своих потомках. То есть, его функции полезности, помимо собственного потребления, зависит и от уровня потребления его детей в первом периоде жизни:
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Обозначив через 
[image: image84.wmf]b

 - размер наследства, а с помощью верхнего индекса * те переменные, которые агент воспринимает, как заданные (то есть влиять на их величину он не может) запишем бюджетные ограничения потребителя:
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Агент, родившийся в момент времени 
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, максимизирует (3.1), выбирая 
[image: image89.wmf]t

c

1

, 
[image: image90.wmf]1

,

2

+

t

c

, 
[image: image91.wmf]t

s

 и 
[image: image92.wmf]1

+

t

b

, согласно бюджетным ограничениям (3.2)-(3.4).

Задача производителя остается неизменной, определение равновесия также не меняется:

Баланс капитала 
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и материальный баланс 
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К определению равновесия теперь добавляется и траектория 
[image: image95.wmf]t
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. Равновесие теперь – не только результат материального баланса, но и совпадение ожиданий родителей о поведении детях и самостоятельного выбора самих детей.

Предположим, что равновесие существует (в принципе, это не всегда так). Начальные условия будем считать заданными, положим 
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Утверждение

Пусть 
[image: image98.wmf]1

<

g

 и 
[image: image99.wmf]0

*

1

>

"

+

t

b

t

 и выполнено условие трансверсальности в задаче потребителя. Тогда равновесная траектория является оптимальной в централизованной модели с постоянным коэффициентом 
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 таким, что 
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Замечание

При этом, если равновесная траектория в модели без наследования не была эффективной, то в модели с наследованием она по-прежнему останется неэффективной.
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