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Лекция 6


ARCH, GARCH модели
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 ( обычное уравнение регрессии. Пусть 
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, где, как обычно, 
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 ( информация к моменту t(1. 

ARCH(p)(модель: 
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.(Engle, 1982).
Пример ARCH(1): 
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. Заметим, что процесс 
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 является гомоскедастичным, 
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GARCH(p,q): 
[image: image8.wmf]222

0

11

pq

titijtj

ij

saaebs

--

==

=++

åå

(Bollerslev, 1986).

MULTIVARIATE TIME SERIES

VECTOR AUTOREGRESSION (VAR)


1. Динамические модели с распределенными лагами
Модель с распределенными лагами: 
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, где 
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 ( экзогенный (стационарный) процесс. Ничего нового, обычный МНК. Проблемы, в основном, технические: сколько выбрать лагов, как избежать мультиколлинеарности и т.д. Единичное приращение 
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 дает мгновенный прирост 
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, прирост 
[image: image14.wmf]1

b

 для 
[image: image15.wmf]1

t

y

+

 через один период, и т.д. Суммарный прирост ( 
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Динамическая модель ADL(1,1): 
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 ( impact multiplier, 
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 ( long-run multiplier.
В стационарном режиме из (*) получаем
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 ( еще одна интерпретация long-run multiplier. 

Вычитая из обеих частей (*) 
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 и проводя рутинные вычисления, получаем
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 (**) ( error correction model. МНК-оценивание моделей (*), (**) совпадают.

В общем случае ADL(p,k)(модель выглядит так: 
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